UNE DEMONSTRATION DU THEOREME DE THALES PAR UN CALCUL D'AIRES

Lemme

ABCD est un trapéeze, non croisé, avec (AB) // (DC).

On notel = (AC) n (BD).

Alors: Aire(AID) = Aire(BIC)

Démonsgtration
Les triangles ACD et BDC ont une base commune (a savoir [DC]) et la méme hauteur associée (a savoir la
hauteur du trapéze). En conséquence :
Aire(ACD) = Aire(BDC)

Or, lestriangles AID et DIC partitionnent le triangle ACD. Nous pouvons donc écrire:

Aire(ACD) = Aire(AID) + Aire(DIC)
Deméme, on a: Aire(BDC) = Aire(BIC) + Aire(DIC)
En soustrayant membre & membre ces deux égalités, nous obtenons :

Aire(AID) = Aire(BIC)

Théoréme de Thalés

On donne:

e deux droitesd et d', sécantesen O

o Aet D deux pointsded distincts de O
e Bet Cdeux pointsded distinctsde O

S (AB) e (DC) sont paralldles dors: ~ ~- 9B _ AB
OD OC DC
Démonstration
Notons h la hauteur issue de B dans le triangle OAB. 0
1

Aire(OAB) = — x OAx h

Aire(ODB) = %x oD x h

D'ou: OA = —A_I re(OAB) A B
OD Aire(ODB)

Notons k la hauteur issue de A dans le triangle OAB. |

Airg(OAB) = x OB x k
2 D
. 1
Aire(OAC) = > x OC x k
o 08 _ Are0R8)
OC Aire(OAC)
lemme
Or: Aire(ODB) = Aire(AID) + Aire(OAIB) = Aire(BIC) + Aire(OAIB) = Aire(OAC)
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- OA OB

D'ou : —=

Oob OcC 0
Prouvons maintenant la derniére égalité.

Soit E le projeté de A sur (CD) paralléement a (OC).

D'aprés ce qu'on vient de prouver, on peut écrire:

DE_ DA

DC DO A

DC-EC DO-AO
DC DO
EC_AO
DC DO D =
Et comme ABCE est un parallélogramme::
AB_ OA
DC OD
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