DEVOIR-MAISON N°1 \

Le but du probléme est de comparer les deux nombres suivants :

A 1,0000002 o B 0,9999996
1,0000004 0,9999998
Piste:
1. Soient f et g lesfonctions définies par :

1+ 2x 1-4x
et g(x) =

0= Tax T 1-2x

a) Quels sont les ensembles de définition D, et Dy des fonctions f et g ?
b) Quevaut f(10°") ? Quevaut g(10") ?
2. Pour comparer les nombres A et B, on va comparer les fonctions f et g en éudiant la différence f(x) — g(x).

a) Démontrer que: f(X) — g(x) = LXZ
aue: 0= W aa—2x

b) Résoudrel'inéquation : f(x) — g(x) > 0.

¢) Endéduirelesignede f(10") — g(10™).

d) Conclure.
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DEVOIR-MAISON N°1: CORRIGE \

Le but du probléme est de comparer les deux nombres suivants :

~1,0000002 B 0,9999996
1,0000004 0,9999998

1. Soient f et g lesfonctions définies par :

1+ 2x 1-4x
et g(x) =
1+4x 1-2x

) =
a) Lesensemblesde définition D, et Dy desfonctions f et g sont : D, = [R\{—%} et Dg = [R\{%}.

1+2x107  1,0000002
1+4x10°"  1,0000004

1-4x107"  0,9999996
1-2x1077  0,9999998

b) Ona: f(107) = A et g(107) =

2. Pour comparer les nombres A et B, on va comparer les fonctions f et g en éudiant la différence f(x) — g(x).

1+2x 1-4x
A0 -00= T T T

En réduisant au méme dénominateur, on obtient :

(1+2X)(1-2%) — (1-4X)(1+4x) _ (1-4x*)—(1-16x°) _ 12x?

S =909 = (1+4x)(1- 2x) (1+4x)1-2x) L+ a)(1-2%)

b) Résolvonsl'inéguation f(x) — g(x) > 0. Pour cela, on fait un tableau de signes :

X —0 _E 0 E 400
4 2
12x° + + 0 + +
[ T .
T o -
) - 9%) -+ 0 o+ | -

1 1
Onadonc:S=]-=; =[\{0}.
]4 2[ {0}

¢) Commel0’ e Sona: f(10") - g(10") > 0.
d) Comme f(10) — g(10") = A — B (d'aprés la question 1b) et que f(10°") — g(10°") > 0 (d'aprés la

question 2c), on en déduit finalement que A— B > 0, c'est-a-dire: A > B.
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